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1-2 等差級數
一、等差級數：將等差數列a1, a2, a3, ……,
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中的每ㄧ項用”+”號連接起來，則稱為等差級數。我們常用
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來表示等差級數前
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項的和，即
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= a1＋a2＋a3＋…………＋
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二、等差級數公式：  
 EQ \b\lc\{(\a\al\co1(,
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1. eq \o\ac(○,1)求等差級數1＋4＋7＋10＋13＋16＋19＋22的和
 eq \o\ac(○,2)求等差級數1＋3＋5＋7＋9＋11＋13＋15＋17＋19＋21的和
2. eq \o\ac(○,1)求等差級數15＋18＋21＋……＋42 的和
 eq \o\ac(○,2)求等差級數1＋3＋5＋7＋……＋29 的和
3. eq \o\ac(○,1)設等差級數23＋17＋11＋……求前25項的和
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 eq \o\ac(○,2)設等差級數7＋10＋13＋……求前20項的和
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4. eq \o\ac(○,1)一等差級數4＋13＋22＋……已知前n項的和
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=445，求n =？
 eq \o\ac(○,2)設等差級數(－76)＋(－68)＋(－60)＋……前n項的和
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=－384，求n =？
5. eq \o\ac(○,1)一等差級數，已知首項
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=8，第n項
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=29，前n項的和
[image: image16.wmf]n

S

=148，試求此等差級數的 (1)項數n =？ (2)公差
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 eq \o\ac(○,2)設一等差級數首項為3，末項為83，和為903，試求此等差級數的 (1)項數 =？ (2)公差 =？

三、等差級數的應用：
1. eq \o\ac(○,1)從200到1000的整數中，試問：(1) 3的倍數有幾個？(2)所有3的倍數總和為多少？

 eq \o\ac(○,2)從100到2000的正整數中 (1)被7整除餘3的數有幾個？ (2)承( 1)，此種正整數的總和為多少？

 eq \o\ac(○,3)用等長的鉛筆依次向右排出相連的正三角形，如下圖，觀察圖形的規律並回答問題：
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圖一         圖二             圖三

(1)如果要排出圖十，需要幾枝鉛筆？  (2)如果排出圖
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個需要107枝鉛筆，則
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＝？
(3)如果要排第一個到第十個圖形，總共需要幾根牙籤？
 eq \o\ac(○,4)用等長的牙籤依次向右排出相連的圖形，如下圖，觀察圖形的規律並回答問題。

[image: image51.png]o A o =




(1)如果要排出第十個圖形，需要幾根牙籤？  (2)如果排出第n個圖形需要69根牙籤，則n＝？

(3)如果要排第一個到第十個圖形，總共需要幾根牙籤？  (4)如果要排第一個到第m個圖形共用去377根牙籤，求第m個圖形用了幾根牙籤？
 eq \o\ac(○,5)有一等差級數　a1＋a2＋……＋an，其和為　Sn，則各項皆加上　5　後所成的新等差級數，其和為？___________________。 

 eq \o\ac(○,6)有一等差級數　a1＋a2＋……＋an，其和為　Sn，則各項皆乘　10後所成的新等差級數，其和為？___________________。

2. eq \o\ac(○,1)哈利波特電影院共有30排座椅，第一列有16個座椅，後一列均比前一列多2個座椅，問電影院共有多少個座椅？

 eq \o\ac(○,2)某建築工地有一批磚塊堆成如右圖，已知最上層有2塊，第二層有6塊，……，依次每層比其上一層多4塊磚，則這十八層磚塊共有幾塊？
[image: image52.jpg]



 eq \o\ac(○,3)如圖，有若干位學生排出正五邊形的隊形，由內而外共排了　6　圈，且學生人數剛好排完。已知最內圈每邊　3　人，往外每圈每邊增加　2　人，（即由內向外算起第　2　圈每邊　5　人，第　3　圈每邊　7　人，……）。請問此隊形的學生共有多少人？ 
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 eq \o\ac(○,4)一等差級數，已知首項
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=－2，公差
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=3，求此等差級數的 (1)第10項
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=？(2)前10項的和
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 eq \o\ac(○,5)設一等差級數首項為8，公差為3，求此等差級數(1)第50項=？(2)前50項的和 =？
 eq \o\ac(○,6)若有一等差級數43＋39＋35＋……，請問(1)第幾項開始為負數？(2)當m為多少時，此級數前m項的和為最大？(3)承(2)，其最大和為多少？ 
 eq \o\ac(○,6)若有一等差級數78＋75＋72＋……，請問(1)第幾項開始為負數？(2)當m為多少時，此級數前m項的和為最大？(3)承(2)，其最大和為多少？
3. eq \o\ac(○,1)飲料堆疊，已知最上層有1罐飲料，且每層比上一層多2罐飲料，若總共有100罐飲料，試問共疊幾層？
 eq \o\ac(○,2)獎品300份分給優秀學生若干名，已知最後一名得6份，每往前一名多得2份，問優秀學生共有幾名？
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 eq \o\ac(○,3)如圖，有一樓梯，每一階的長度、寬度與增加的高度都相等。有一工人在此樓梯的一側貼上大小相同的正方形磁磚，第一階貼了　4　塊磁磚，第二階貼了　8　塊磁磚，……，依此規則貼了　112　塊磁磚後，剛好貼完此樓梯的一側。請問此樓梯總共有多少階？ 

 eq \o\ac(○,4)設等差級數的第3項
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＝7，第9項
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＝31，前n項的和
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＝740，求此等差級數的(1)首項
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=？ (2)公差
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=？ (3)項數n =？

 eq \o\ac(○,5)設等差級數的第4項
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＝15，第7項
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＝27，前n項的和
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＝903，求此等差級數的(1)首項
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=？ (2)公差
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=？ (3)項數n =？
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4. eq \o\ac(○,1)如圖，求出第十區內的數字和為何？
[image: image56.png]_
Mﬁ_.%%





 eq \o\ac(○,2)如圖，前十層的數字和為多少？ 

4. << 
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公式的利用 >>
 eq \o\ac(○,1)等差級數的前十項的和
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＝125，前二十項的和
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＝350，試求：(1)首項
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=？(2)公差
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 eq \o\ac(○,2)
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表示等差級數中前n項的總和，若的前十項的和
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＝10，前二十項的和
[image: image41.wmf]20

S

＝30，試求
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5. eq \o\ac(○,1)一等差級數，已知前100項的和
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=5050，前99項的和
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=4950，求：(1)第100項
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 =？ (2)首項
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=？ (3)公差
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 eq \o\ac(○,2)一等差級數，已知前20項的和為－120，前19項的和為－124，試求：(1)第20項 =？ (2)首項 =？ (3)公差 =？
 eq \o\ac(○,3)設一等差級數前n項之和為
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，則此級數的第7項
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4.設一等差級數首項為4，第5項為16，求此等差級數前5項的和

 EQ \o(　,３.)（　）等差級數前　10　項和　S10＝50，若將各項加　5，則總和為多少？　(Ａ)　55(Ｂ)　100(Ｃ)　250(Ｄ)　255。
 EQ \o(　,４.)（　）等差數列前　10　項和　S10＝500，若將各項乘　10，則新總和為多少？　(Ａ)　600(Ｂ)　510(Ｃ)　5000(Ｄ)　50000。
 EQ \o(　,７.)（　）有一等差級數　a1＋a2＋……＋an，其和為　Sn，則各項皆加上　5　後所成的新等差級數，其和為　Tn，則下列何者正確？　(Ａ)　Sn＝Tn(Ｂ)　Tn＝5Sn(Ｃ)　Tn＝Sn＋5(Ｄ)　Tn＝Sn＋5n。
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