      桃園縣大園國中-攜手三年級數學講義
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【重點整理】
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(1)外心是三角形三邊的中垂線的交點，

同時也是三角形外接圓的圓心。

(2)外心到三角形的三頂點等距離。

例若O為△ABC的外心，則EQ \o\ac(¯, OA )＝EQ \o\ac(¯, OB )＝EQ \o\ac(¯, OC )。

(3)三角形外心位置：

銳角三角形的外心在三角形內部；

鈍角三角形的外心在三角形外部；

[image: image6.emf]直角三角形的外心在斜邊中點上。

(4)O為銳角三角形ABC的外心，

則∠BOC＝2∠A
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2. 內心

(1)內心為三角形三內角平分線的交點，同時也是三角形內切圓的圓心。

(2)內心到三角形的三邊等距離。

(3)三角形面積＝EQ \o\ac(　,)
×三角形周長×三角形內切圓半徑。

例如右圖，圓I為△ABC的內切圓，r為內切圓的半徑，則：

(1)EQ \o\ac(¯, IP )＝EQ \o\ac(¯, IQ )＝EQ \o\ac(¯, IR )
(2)△ABC面積＝EQ \o\ac(　,)
×△ABC周長×r
(4)直角三角形中，內切圓半徑＝EQ \o\ac(　,)
。

例若△ABC中。∠B＝90°，EQ \o\ac(¯, AB )＝5，EQ \o\ac(¯, BC )＝12，EQ \o\ac(¯, AC )＝13，

則內切圓半徑＝EQ \o\ac(　,)
＝2

[image: image8.emf](5)如右圖，I為△ABC的內心，則∠BIC＝90°＋EQ \o\ac(　,)
∠A
例如右圖，∠A＝70°，則∠BIC＝90°＋EQ \o\ac(　,)
∠A
＝90°＋EQ \o\ac(　,)
×70°

＝125°

3. 重心

(1)重心為三角形三中線的交點。

(2)重心到一頂點的距離等於過該頂點之中線長的EQ \F(2,3)EQ \o\ac(　,)
。

(3)三角形的重心與三頂點的連線段將此三角形的面積三等分。

(4)三角形的三中線將此三角形的面積六等分。

例如右圖，G為△ABC的重心，則：

(1)EQ \o\ac(¯, AG )＝EQ \o\ac(　,)
EQ \o\ac(¯, AD )；EQ \o\ac(¯, BG )＝EQ \o\ac(　,)
EQ \o\ac(¯, BE )；EQ \o\ac(¯, CG )＝EQ \o\ac(　,)
EQ \o\ac(¯,CF )
(2)△ABG＝△BCG＝△ACG。

(3)△AFG＝△BFG＝△BDG＝△CDG＝△CEG＝△AEG。

4. 特殊三角形的三心關係

(1)等腰三角形的外心、內心與重心都在底邊的中垂線上。
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(2)正三角形的外心、內心與重心都在同一點上。
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O為鈍角三角形ABC的外心，


則∠BOC＝360°－2∠A
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三角形的三心
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